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Taustecosa TeopeEMa U IIpUMEHE - HEKHN 3a/Jallll U3 361/1pKe

Hedunnunuja 1: Heka cy a u b 1Be ayKu umje cy ayKuHe n3pakeHe IpeKko MepHe jeaunuie k > 0,
Tako ma je a=m-kub=n-k, coe cy m,n > 0. Tama kaxemo j1a cy ayku a u by pasmepu m : n, u
numemo a:b=m:n& 7 ="

Hedbununuja 2: 3a nap ayxxu a u b Koje cy y pa3Mepu Kao HEKHU JIPYTH Iap JLYyXKHU € U d KaXKeMo Ja
Cy TIPONOPIMOHAJIHe U THImeMo a :b=c:d & § = 7.

Heka cy AB u CD jBe npousBoJbHE Ay2Ku Koje ¢y y pasmepu k > 0, 1j. Baxku, perumo AB =k - C'D.
IlocraBma ce nurame, mga U MOXKeMO 1a mumemo, AB =k - CD?

Oxrosop je, moj yciaoBoM ga cy Bekropu AB u C'D komuneapuu, 1j. (ma je AB||CD ), u na cy ucror
cMmepa, jep k > 0.

TanecoBa Teopema: Heka cy p u ¢ jBe mpase Koje ce ceky p N g = {S}, u Heka cy a u b 1Be mpase
KoOje ceKy npase p u ¢, Tako ga je pNa={A}, pNb={41},¢gna={B}ugnb={B}.

SA, _ 8By _ AB;

. Ay
Tama Bakm: a || b & 3L = T4 '

doxas: (=) Heka je a || b, Tj. mpema ciuru, Bekropu AB u A;B] cy KOJMHEApHH, [a Cy JIMHEAPHO
3aBUCHH, Tj.

mocroju k # 0 Tako ga je ITB; = k- AB.
IIpema comurm je,
E:@—ﬂnszBl—SAl,naje
SB; -S4, = k-(SB—SA), 1j. 5B, — 54, =
k- S_B) — k- S_fi, OJTHOCHO,
k-SA-SA; = k-SB - SB.

Kako cy BekTOpHU Ha JIeBOj CTPAHU je THAKOCTH
Ha JIBEMa PAa3JIMYUTHAM IIpaBaMa p U (¢, H
IIPH TOME jeJIHAKH, TO 3HAYHU Ja MOTY OWTH
jeTHAKW caMO aKO Cy HyJIa-BEKTODH.

Haxe, kS—/i—S—Al) = ﬁ u k-@—ﬁ = ﬁ Tako je S_Al) = k~S_fiH S—B1> = k-S_B), OJTHOCHO BaXKM,
|SA;| = |k| - |SA| u |SB;| = || - |5BI, ma pasu 54 = S5 = 4By (= ),

(<) O6pHYyTO, IPETIIOCTABAUMO /I3 Cy JaTe MPaBe Kao Ha IPBOj CJUIM, U JIa BasKH IIPOMOPIUOHATHOCT
onrosapajyhux ay»ku, Tj. %‘X = % = %(: k), n mokazkuMo Jia Cy Taja npase a u b mapaJesHe.

s 3511441 = %%1 = Ajlgl (= k) cnenu, SA; = k-SA, SB; =-SBu A1B; = k- AB. ITlpema ciunn,

(1 aKCHOMH [APAJIETHOCTH) IIOCTOJH IIPABA
b’ koja cajp:ku Tauky A; W mapaJesHa je
IpaBoj a.

Osnaunmo m ca { By} = ¢Nb’, orga mpema
PBOM JIeJIy Teopeme (=) mMamo,

SA, SB A
A = o = —l—Z.AB (= k) mro moxe ma
Oyze, caMo ako je Tauyka By = Bj, mro

3HaYW A TpaBa b Mopa OUTH MapaJjesHa
IpaBoj a.

I Tanec je craporpuxu mMaremaTwdap u3 Musera - meTu BeK mpe HOBE epe




Hexke mociemume TamecoBe Teopeme:
IIpumep 1. Heka cy a, b u ¢ Tpu npaBe Koje ce CeKy y Tauku S, U HEKa UX [IPaBe P U ¢ CEKY Kao IITO
MOKa3yje CIUKa

_ 8B, B.Cy __ SCy
A = §p OHIa je Fet = Ta

m:n ’
M g : /
IIpema Tasecoroj Teopemu, npase AB u M N’ (ABN
SN T MN' = {P}) upeceueHe cy jBeMa NapPAIETHAM
m ./ . N/ npasama AM u NN', na Baxu
7 % Sood AP _ AM _ :
W P = BN = T, Tj. Tauka P nemu nyx AB 'y
T 3amaroj padmepu. Ca gpyre crpame, npaBe AB u
A P n' B P MN (ABnN MN = {P'}), takobe, mpeceuene cy
N nBeMa mapaseaanM npasama AM u NN’ na Baxku
AN AP’ _ AM _ m
SN PB~ BN _ n-

Tauka P’, takobe, memm qy:xx AB y 3amaroj pasmepu. Kazke ce ma tauka P’ nenu ayK cnomaurbom
nodesom a tauka P ynympauwrbom nodesom.

Hanowmena: Ako 6u 6uno m = n, taga 6u ABN MN = &, a tauka P 6u nmonosuia mayxx AB.
ITurama:

. Ako cy AB u CD nyxu, mra Je 7

. Ako cy AB u CD BEKTOpH, IITA je %?

. Ira suaun ma cy ayxxu AB u C'D nponopruonasue jayxuma FF v GH?

. Ha s je ekBuBaJseHITja AB =k -CD & AB =k - CD rauna?

. TanecoBa Teopema

6. IlIrta je yHyTpaimma, a MITa CIoJballliba, MOJIesa, Ty 7K !

3aganyu u3 yrioeHukKa:

(148-1) MzepruTu yayTpamssy nogery ayxu AB y ogrocy 5 : 4.

(148-2) Usepmuru yHyTpaiime nojieie xyxu AB ragsakama C' u D tako na Baxu AC : DB =7:2n
AB:CD =4:1.

pewere: N3 AC : DB =7:2< AC=Tku DB=2k,auz AB:CD=4:1< AB=4uCD=1[0u
pacropes; Tadaka je kao Ha cimnm: A —C — D — B.

ITomro je AB = AC+CD + DB (:> 4l =7k + 1+ 2k < 3l = 9k & | = 3k. Caj MOXKEMO OJIpEIUTH
AC CB—AC (CD + DB) : 8k + 2k) = 7 : 5, takohe, CD : DB = 3k : 2k = 3 : 2.
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(149-8) Teme A Tpoyria ABC je Bau Jimcta cBecke. Komcrpyucaru cpeauinre jay>ku AB.
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(881) are cy ayxu a,b, c. Koncrpyncarn xyx x Tako ga je a:b=c: .

pewerve:
aHajgusa: 3ajarak hemo permmuTu npuMeHoMm TajtecoBe Teopeme. CKUIUPAjMO CJIUKY; TAp MPaBUX
peceveH ca JPYrUM HapoM IapaJeJHuX npaBux (y MCTOj PABHHU).

CraBumo SA =a, SB=bu SC = c. Buhe SX = x. [lpaBar
je ompebena Taukama A u C, a mpaBa s cajpxku B u mapaJeaHa
je mpaBoj r. Tauky X mobmjamo mpecekoM MpaBux S H .

KOHCTPYKIIHja:

1°) png={S}

2°Y A, Bep;, SA=a, SB=1»

3°)Ceq; SC=c

1y r=(AC),s|r,Bes

5°) sNqg={X}.

nokas: IIpema Tanecosoj Teopemu s || r < g—g = g—g & SX = Sg%.
JUCKYCHja: 33JIaTak MMa jeJIHO Pellene.

(882) Ako cy u mare Jy>Ku KOHCTPYHCATH JIyK:
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A) z=ab B) z=1¢ B) z=12%
peuserve:
Ay z=ab
aHasmsa: r=ab<sx:a=b:1;SN=1,SB=0b, SA=a
5B _ 55X
SN — SA
KOHCTPYKIIHja:
1°) png={S}

2°)Neq; SN=1,Beq,SB=b

3)Aep, SA=a

4°)r=(A,N), s||r,B€s

59)snp={X}.

noka3s: Ilpema TasecoBoj Teopemu s || r < g—f] = g—)j &
SX — SA-SB

SN
OUCKYCHja: 3aJ[aTaK UMa JeJIHO peIlerhe.

B) v=¢

aHammza: r =3 & r:a=1:bSN=1,5B=b SA=a

SN _ S5X

SB — SA

KOHCTPYKIHja:

1°) png={S}

2 Nep;, SN=1,Bep, SB=b
3°)Aeqg; SA=a
4°)ys=(A,B),r||s, Ner
5)rng={X}.

nokas: IIpema TasecoBoj Teopemu s || r < g—ﬁ = g—; &
SX — SA-SN

5B
JOUCKYCHja: 3aJ[aTaK UMa jeJIHO PeIlerhe.
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B) z =4

aHaymz3a: ¥ =G S ria=a:b;

CraBumo SA =a, SB =0, SA; = a. bule SX =z, % = Sij(l

" KOHCTPYKIIHja:

1°) png={S}

2°)Aep; SA=a,Bep, SB=D

30) Ay €q; SA; =a

4°)yr=(A1,B),s||r, A€s

5°) sng={X}.

noka3s: IIpema TanecoBoj Teopemu s || r < g—g = S%(l & S5X = %
JUCKYCHja: 3aJaTaK UMa jelHO pellerbe.

(884) Y tpoyrny ABC' (Bumu ciuky) ny:x DE || AB. Hahu:

B
a) CE,akoje AC=12,CD =4u BC = 24; E
6) BE, ako je AC =15, AD =3 u BC = 25;
B) BC,akoje AD=6,CD=14uCE =T;
r) CE, akoje CD =8, AC =20 u BE = 6;
n) AC, ako je AD=CE,CD =4u BE =9; C D A
pewerve:

a) CE,akoje AC=12,CD =4u BC = 24;

Iomro je DE || AB, onya npema Tasecosoj Teopemu nmanmo, 46 = 8¢ o O = BC:CD

CD CE AC T

244
15 =8 .

6) BE, ako je AC =15, AD =3 u BC = 25;
ITomro je DE || AB, onna upema TasnecoBoj Teopemu umamo, % = % & BE=2 a-ng

23
"~ B) BC,ako0je AD=6,CD=14u CE =T;
AD+ DC = AC < 6+ 14 = AC & AC = 20. Tlomro je DE || AB, onga npema TajecoBoj
TeOpeMHu MMaMo, é—g = g—g < BC = % = % =10 .
r) CE, akoje CD =8, AC =20u BE = 6;
DA = CA—-CD = 20 — 8 = 12, jok je npema TasmecoBoj Teopemu, ¢ 0b63upoM Ja je
DE || ABumano, $5 = ££ « CE = E5G0 = 285 —4
n) AC, ako je AD=CE,CD=4u BE =09;
AD+DC = AC & CE+4 = AC (1). Tlomro je DE || AB, onna npema Tasecosoj Teopemu
mvano, 48 = BE o, OF — 9 & (CE)? = 36 < CE = 6. Taza us (1) nmamo, AC =6 +4 =10

(886) Cumerpasa yuyrpamber yria AABC kox remena A nenu nacupamuy crpanuity BC Ha oncedke
IIPOTTOPIMOHAJIHE OCTAJIUM JiBeMa cTpanuriama, 1j. AB : AC. Jlokazarn.

ewerve:

! \ Hexka je s 4 cumerpasa ynyrpaimer yria AABC kox remena A, u syNBC = {D}.
S;\x\\ Heka je BB’ 1 s4, BB’ Nsy = {E}. 3atum, CF 1 s4. Hajupe, mokaxkumo Ja je
LA ANAEB = NAEB'. Osa nonynapsoct ciaean Ha ocHoBy crasa (USU); /BAE =
/B'AE, AE = AE, ZAEB = ZAEB'’ (06a npasa). Onasne ciequ BE = B'E u

AB = AB'.

B’ U3z BB' 1 spu CF 1 sy cneqm BB' || CF.
D Us B'E || CF, na ocnoBy TasiecoBe Teopeme cienn ’;“% = gﬁ, Tj. % = % (1).
B Prl ¢ Ca apyre crpane, us BE || CF, na ocnosy Tasecose Teopeme cieu

\ % = % (2). Taxo na u3 (1) u (2) cnenu Tepheme, % = %-



(888) Kpos cpemuinre M crpanune AB tpoyria ABC KoHCTpyucaHa je IpaBa IapasesiHa CUMeTPaJIn
CN yriia ACB. Ta npasa ceue crpanuity BC' 'y D, a npasy AC' y E. Jlokazaru na je BD = AFE.

PEWENvE:

M je cpenumre crpanuiie AB Tpoyriia ABC. Heka je s¢ cumerpasia yria
ACB, n sc N AB = {N}. Heka je npasa p TakBa na je M € pup | sc.
Barum, obenezkumo p N AC = {E} u pN BC = {D}.

U3 p || s¢ ciequ MD || NC, ua upema TajecoBoj TeopemMu umMamo % =
BN . . .. BD+DC _ BM+MN
ngpn qu}]zw ‘]I\? B gc)C;LeOHIa& ;aqxz;DOzgagaAz;e je S = TS &
1+BD:1+BM<:>BD:BM<:>WZMN(i‘g' AN AB_CE
O oo A o A monconn e one I g — o T~
> ar o S l-GE=1-w © a5 = aw © or = v (2)-

: BD _ AE _ BM _ AM _ ( i ¢

Onysumamenm (1)-(2) mobujamo 35 — &5 = iy — aiv = 0, jep je M cpequmre crpanune AB,

Tj. ©MaMo, % = % < BD = AFE; jep je DC = CFE wmiro je nocnemuna qutbenutie ja je ACDFE

jemHakokpak. 3awmcra, S¢ cumerpasa yria ACB na je ZACN = Z/DCN, 3atum, Z/CDE = ZDCN
(ka0 Hamsmennunn) u ZOED = ZACN (xao yriioBu ca napajeaHnM Kpanuma). V3 oBuX jegHaKoCTH
ciequ ZCDE = ZCED, onnocao, ACDE' jenHakoOKpak.

(894) Har je AABC. Tlpasa p koja je napasnenna crpanumu BC ceue nyxu AB u AC pemom y
raukama D u E. [lpaBa g xoja camgpxkn tauky C' u mapasenHa je upaBoj BE ceue npaBy AB y Taukn
F. Jlokazaru na je AB? = AD - AF.

pewerve:

Us p || BC u A je noneona tauka npema TanecoBoj Teopemu cieu

4B = 49 (1). Jlok u3 q || BE u A je nozeona Tauka, npema Tamecoso]
Teopemu ciean 42 = ﬁ—g (2). ITomuoxkumo Jiu jemmakoctu (1) u (2)

; AB ~AB _ AC  AE _ AB® 2 _

(895) Har je AABC u tauka D ua crpanunu BC. IlpaBa koja caapxku tauky D u mapajensa je
crpanutiu AC cede crpanuiy AB y Tauku E, a mpaBa Koja caJipKu Tadky [ 1 mapaJiesiHa je CTPaHUIN
AB ceue crpanuny AC' y tauku F. Jlokazaru ma je % + % = 1,

pewerve:

IIpasa p campxu tauky D u p || AC. 3atum, p N AB = {E}, Tako na je
DE || AC. Ca npyre crpane, npasa ¢ caapxu tadiky D u ¢ | AB. Haspe,
gNAC ={F}, naje DF || AB.

s DE || AC, u B je nomeona Tauka, Impema TajaecoBoj TeOpeMu HMaMO
s J y P! ) P )

AB _ BC BE _ BD AB—AE _ BC-DC _"AE _ 1 _ DC

BE = BD © A8 — BC © ~ap = B S l—ap = BC <

AE _ DC (1)

AB — BC : ) .

U3z DF || AB u C je nomeona Tadka, npema TajaecoBoj TeOpeMHn HaMaMO

J , 1P ) P ,
CF _ CD AC—AF _ BC-BD _AF _ { _ BD AF BD
Aac = Bc® “ac = "mBe ©l-ac= Bc‘:)éc 5c (2).

; Cabupamen (1) u (2) gobujamo 42 + ﬁ—g = g—g + 80 = B¢

—

npod. U.Joxkcumosuh



